
 

實力評量
總    分

解

第 4回　第 1章總複習

一、單選題 （每題 6分）

（ C ） 1� 已知 log 3 » 0.4771，則 380為幾位數？

A�� 37　 B�� 38　 C�� 39　D�� 40　 E�� 41

　 log 380 = 80 ´ log 3 » 80 ´ 0.4771 = 38.168Þ 380 = 1038.168 = 100.168 ´ 1038

∵1 = 100 < 100.168 < 101, 380 = 100.168 ´ 1038為一科學記號，∴380為 39位數，故選 C��

數學第三冊 A
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解

（ D ） 2� 已知 t為 2-x + log2 x = 0之一根，則 t
1
t 為何？

A�� 2　 B�� 2　 C�� 1　D�� 1
2
　 E�� 1

2

　 2-x + log2 x = 0Þ 2-x = - log2 x

依題意及圖形得知

y = 2-x及 y = - log2 x對稱於直線 y = x

且恰交於一點 P(t, t)

∴t = 2-tÞ t
1
t = 2-1 = 1

2
，故選D��

ξ

ψ

Ο

Π(τ,τ)

−ξψ = 2 ψ = ξ

log2ψ = − ξ

解

二、多選題 （每題 10分，錯一個得 6分，錯二個得 2分，其餘不給分）

（ DE ） 3� 試選出不等式 4x - 3 ×2x - 4 > 0的解。

A�� 0　 B�� 1　 C�� 2　D�� 3　 E�� 4

　 4x - 3 ×2x - 4 > 0Þ (2x)2 - 3 ×2x - 4 > 0Þ (2x - 4)(2x + 1) > 0Þ 2x > 4Þ x > 2，故選D�� E��

解

（ ABD ） 4� 若 log 50 = a，試選出正確的選項。

A�� log 5 = a - 1　 B�� log 2 = 2 - a　 C�� log 20 = a - 3　D�� log50 10 =
1
a
　 E�� log50 2 = 1 -

2
a

　 A�� ○：a = log 50 = 1 + log 5Þ log 5 = a - 1

B�� ○：∵log 5 = a - 1Þ log 2 = 1 - log 5 = 1 - (a - 1) = 2 - a

C�� ×：log 20 = 1 + log 2 = 1 + (2 - a) = 3 - a

D�� ○：log50 10 =
1

log 50
= 1
a

E�� ×：log50 2 =
log 2
log 50

= 2 - a
a = 2

a - 1

故選A�� B�� D��

解

（ BD ） 5� 試選出正確的選項。

A�� y = 2x + 2的圖形是 y = 2x - 1的圖形向下平移 3單位

B�� y = 1
8

×2x的圖形是 y = 2x的圖形向右平移 3單位

C�� y = 2x-4 + 2的圖形是 y = 1
8

×2x + 4的圖形向右平移 2單位且向下平移 1單位

D�� y = ( 1
4

)x的圖形與 y = 22x的圖形對稱於 y軸

E�� y = ( 1
8

)x的圖形與 y = 3 ×2x的圖形對稱於 y軸

　 A�� ×：由圖形得知，y = 2x + 2的圖形是 y = 2x - 1的圖形向上平移 3單位

B�� ○：∵y = 1
8

×2x = 2x-3，由圖形得知，y = 1
8

×2x的圖形是 y = 2x的圖形向右平移 3單位

C�� ×：∵y = 1
8

×2x + 4 = 2x-3 + 4，由圖形得知，y = 2x-4 + 2的圖形是 y = 1
8

×2x + 4的圖形向右平移 1

單位且向下平移 2單位

D�� ○：由圖形得知，y = ( 1
4

)x的圖形與 y = 22x的圖形對稱於 y軸

E�� ×：由圖形得知，y = ( 1
8

)x的圖形與 y = 3 ×2x的圖形不會對稱於 y軸

故選 B�� D��

ξ

ψ

Ο

(0,3)

ξψ = 2 −1

ξψ = 2 +2

圖A�� 　　

ξ

ψ

Ο

(0,1) (3,1)

ξψ = 2 ×
ξ1

ψ = 2
8

圖 B�� 　　

ξ

ψ

Ο

(4,3)

(3,5)

×
ξ1

ψ = 2 +4
8

ξ−4ψ = 2 +2

圖 C��

ξ

ψ

Ο

2ξψ = 2ξ1
ψ =( )

4

圖D�� 　　

ξ

ψ

Ο

ξ1
ψ =( )

8
×

ξψ = 3 2

圖 E��

解

三、填充題 （每格 7分）

6� 已知 3x + 2y = -4，則 1000x + 100
y的最小值為 1

50
。

　 1000x + 100
y
= 103x + 10

2y

又 103x + 10
2y

2
³ 103x ×102y

= 10
3x+2y

2 = 10-2 = 1
100

∴1000x + 100
y最小值為 1

50

（背面尚有試題） ���������
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解

7� 設 y = f (x) = log2 x的圖形與兩鉛垂線 x = 3, x = 24分別交於 A, B兩點，則 AB
�

= 15 2 。

　 y = f (x) = log2 x的圖形與鉛垂線 x = 3, x = 24分別交於 A(3, log2 3)及 B(24, log2 24)，則 AB
�的長度為

(24 - 3)2 + (log2 24 - log2 3)2 = 212 + 32 = 15 2

解

8� 不等式 log2(x - 2) + log2(x - 5) ³ 2的解為 x ³ 6 。

　 1  ∵對數有意義，x - 2 > 0且 x - 5 > 0，∴x > 5

2  log2(x - 2) + log2(x - 5) ³ 2Þ log2(x - 2)(x - 5) ³ log2 4

Þ (x - 2)(x - 5) ³ 4Þ x2 - 7x + 6 ³ 0Þ x ³ 6或 x £ 1（不合）

∴x ³ 6

解

9� 已知 a, b分別為方程式 x + log x = 5, x + 10x = 5之兩根，則 a + b = 5 。

　 log x = 5 - xÞ
y = f (x) = log x
y = g(x) = 5 - x

ì
í
î

10x = 5 - xÞ
y = h(x) = 10 x

y = g(x) = 5 - x
ì
í
î

M(
a + b
2

, 
f (a) + h(b)

2
)會落在 y = x與 y = 5 - x的交點上

∴x = 5 - xÞ 2x = 5Þ x = 5
2
=
a + b
2

故 a + b = 5

ξ

ψ

Ο

ξψ =10

logψ = ξ

ψ = 5−ξ
( , ( ))fa a

ψ = ξ

Μ

( ( ))b b,η

解

10� 設 y = f (x) = 2x的圖形上有兩點 A(a, f (a))及 B(b, f (b))，已知直線 AB的斜率為 6，而 b - a = 2，

試求數對 (a, b) = (2, 4) 。

　 y = f (x) = 2x的圖形上有兩點 A(a, f (a))及 B(b, f (b))，且直線 AB的斜率為 6，∴ 2b - 2a

b - a
= 6

又 b - a = 2，∴2b - 2a = 12，將 b = a + 2代入 2b - 2a = 12，得 (a, b) = (2, 4)

解

11� 小三與小民同解 x的方程式 log2 x +
a

log2 x
= b，小三只看錯 a而得兩根為 1

2
, 1
64
；小民只看錯 b而

得兩根為 64, 4，若兩人無其他計算錯誤，則原方程式的兩根為 1
8

, 1
16

。

　 ∵小三只看錯 a而得兩根為 1
2

, 1
64
，∴b滿足

log 2
1
2
+ a¢

log 2
1
2

= b

log 2
1
64

+ a¢
log 2

1
64

= b

ì

í

î

ï

ï
Þ

-1 - a¢= b

-6 - a¢
6
= b

ì

í

î

ï

ï
Þ b = -7

∵小民只看錯 b而得兩根為 64, 4，∴a滿足
log 2 64 + a ´ 1

log 2 64
= b¢

log 2 4 + a ´ 1
log 2 4

= b¢

ì

í

î

ï

ï
Þ

6 + a
6
= b¢

2 + a
2
= b¢

ì

í

î

ï

ï
Þ a = 12

得原方程式為 log2 x +
12

log2 x
= -7Þ (log2 x)2 + 7 log2 x + 12 = 0Þ (log2 x + 3)(log2 x + 4) = 0

Þ log2 x = -3或 -4Þ x = 2-3 = 1
8
或 x = 2-4 = 1

16

解

四、混合題 （共 16分）

12� 在沒有任何防疫措施下，對於「接觸便會傳染，而且感染後便能永遠免疫」這類傳染病，其感染率

I(t)定義為 I(t) =
在時間 t被感染過的總人數

城市的總人數
。根據理論與實務經驗得知，感染率 I(t)大致符合數學

模型 I(t) = 1
1 + a × ( 6 )-bt

。在沒有任何防疫措施下，今有這類型的傳染病在某個區域蔓延，剛開始（即

t = 0）時，有 20%的人口被傳染，而 t = 4時，有 60%的人口被傳染。

1�� 試選出正確的選項。（10分）

A�� a = 4　 B�� b = 1
2
　 C�� b = - 1

2
　D�� t = 2時，被傳染的人口比例不到 40%　

E�� t = 6時，至少有 80%的人口被傳染

答： A�� B�� D�� 。

2�� 當 t等於多少時，該城有 90%比例的人口被傳染過該傳染病？（6分）

　 1�� A�� ○：依題意，得知 I(0) = 20% = 1
1 + a × ( 6 )-b´0

= 1
1 + a

Þ a = 4

B�� ○ C�� ×：依題意，得知 I(4) = 60% = 1
1 + a × ( 6 )-b´4

= 1
1 + 4 ×6-2b Þ b = 1

2

D�� ○：I(t) = 1

1 + 4 × ( 6 )
- t
2

，∴I(2) = 1

1 + 4 × ( 6 )
- 1
2
´2
= 6

6 + 4
< 2

5
= 40%

E�� ×：I(6) = 1

1 + 4 × ( 6 )
- 1
2
´6
= 3 6

3 6 + 2
< 4

5
= 80%

2�� I(t) = 1

1 + 4 × ( 6 )
- t
2

= 90% = 9
10
Þ t = 8

∴當 t = 8時，該城有 90%比例的人口被傳染過該傳染病
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