
 

學習評量 總 分

解

第 3回　1-3　對數函數

一、單選題 （每題 8分）

（ B ） 1� 下列何者為 y = log(x + 1)的圖形？
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　 y = log(x + 1)的圖形為 y = log x的圖形向左平移 1單位，故選 B��
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解

（ D ） 2� 若 a, b為實數，已知函數 y = log(x + a) + b的部分圖形如圖所示，且

x = 1為其漸近線，則數對 (a, b)為何？

A�� (1, 1) B�� (1, 2) C�� (0, 1)

D�� (-1, 2) E�� (-1, 1)

　 ∵y = log(x + a) + b以 x = 1為其漸近線，即將 y = log x的圖形向右平移一單位

∴a = -1

過 (2, 2)，代入可得 2 = log(2 - 1) + bÞ b = 2，故選D��
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解

（ E ） 3� 若 (a, b)是對數函數 y = log x圖形上的一點，則下列選項何者也在該對數函數的圖形上？

A�� (10, 0) B�� (10a, 10b) C�� (a2, 10b) D�� (a10, b + 10) E�� ( 1a , -b)

　 (a, b)代入 y = log x，可得 b = loga

A�� ×：log 10 = 1 ¹ 0Þ (10, 0)不在 y = log x的圖形上

B�� ×：log(10a) = log 10 + loga = 1 + b ¹ 10bÞ (10a, 10b)不在 y = log x的圖形上

C�� ×：log(a2) = 2 loga = 2b ¹ 10bÞ (a2, 10b)不在 y = log x的圖形上

D�� ×：log(a10) = 10 loga = 10b ¹ b + 10Þ (a10, b + 10)不在 y = log x的圖形上

E�� ○：log 1
a = - loga = -bÞ ( 1a , -b)在 y = log x的圖形上

故選 E��

解

（ C ） 4� 已知 log 2 » 0.3010，則方程式 10x+1 = 2x的解最接近哪個選項？

A�� -3 B�� -2 C�� -1 D�� 0 E�� 1

　 10x+1 = 2x Þ
取 log

x + 1 = log 2x = x log 2Þ x(1 - log 2) = -1Þ x = -1
1 - log 2

= -1
1 - 0.3010

= -1
0.6990

» -1.4306

最接近 -1，故選 C��

解

二、多選題 （每題 10分，錯一個得 6分，錯二個得 2分，其餘不給分）

（ BDE ） 5� 關於 y = log x函數圖形，試選出正確的選項。

A�� 整個圖形都在 x軸上方　 B�� 通過 (1, 0)　 C�� 與水平線 y = k必交於點 (k, 10k)

D�� 圖形開口向下，由左到右逐漸上升，為嚴格遞增函數　 E�� y軸為其漸進線
　 A�� ×：整個圖形都在 y軸右方

B�� ○

C�� ×：與水平線 y = k必交於點 (10k, k)

D�� ○

E�� ○

故選 B�� D�� E��

解

（ ACDE ） 6� 將函數 y = log x 的圖形向左平移 2 單位並向上平移 1 單位後，得到新的函數

y = log(ax + b)的圖形 G，G的漸近線為 x = c且通過 (d, 1)與 (e, 3)兩點，試選出正確

的選項。

A�� a = 10 B�� b = 1 C�� c = -2 D�� d = -1 E�� e = 98

　 函數 y = log x的圖形向左平移 2單位並向上平移 1單位後

得到 y = log(x + 2) + 1 = log(x + 2) + log 10 = log(10x + 20)且其漸近線為 x = -2

即 a = 10, b = 20, c = -2

將點 (d, 1)代入 y = log(x + 2) + 1Þ log(d + 2) + 1 = 1Þ d = -1

將點 (e, 3)代入 y = log(x + 2) + 1Þ log(e + 2) + 1 = 3Þ e = 98

故選A�� C�� D�� E��

（背面尚有試題） ���������
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三、填充題 （每格 8分）

7� 將 y = 10x函數圖形對著直線 y = x鏡射後，可得函數 y = log x 。
　 從常用對數函數圖形的性質即可得知

解

8� 若函數 y = log(ax + 2)的圖形通過 (4, 1)與 (b, 0)兩點，則實數數對 (a, b) = (2, -1
2

) 。

　 將 (4, 1)代入 y = log(ax + 2)Þ 1 = log(4a + 2)Þ 4a + 2 = 10Þ a = 2

將 (b, 0)代入 y = log(2x + 2)Þ 0 = log(2b + 2)Þ 2b + 2 = 1Þ b = -1
2

可得實數數對 (a, b) = (2, -1
2

)

解

9� 若 a = log 2022 , b = log 2021 , c =
log 2021 + log 2022

2
, d = log 2021 + 2022

2
，則 a, b, c, d的大

小關係為 b < c < d < a 。
　 ∵y = log x的圖形凹口向下且遞增（如圖）
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因此 b < c < d < a

解

10� 已知 log 2 » 0.301，則方程式 10x = 1024的解為 x = 3.01 。

　 10x = 1024 = 210取 log可得

x = 10 log 2 » 10 ´ 0.301 = 3.01

解

11� 已知函數 y = log x的圖形如右所示。

1�� 試估計 log 5之值為 0.6990 。

2�� 已知 a = 2
1
2 , b = 3

1
3 , c = 4

1
4 , d = 5

1
5，則 a, b, c, d四個數之間的大小

關係為 b > a = c > d 。

　 1�� ∵log 5 = log 10
2
= 1 - log 2 = 1 - 0.3010 = 0.6990

2�� loga = 1
2

log 2 » 0.3010
2

= 0.1505

log b = 1
3

log 3 » 0.4771
3

» 0.1590

log c = 1
4

log 4 = 2
4

log 2 » 0.3010
2

= 0.1505

logd = 1
5

log 5 » 0.6990
5

= 0.1398

Þ log b > loga = log c > logd

Þ b > a = c > d
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